Exemplos de resposta /- Soluciéns

CONVOCATORIA DE XUNO
OPCION A

1. a) Se chamamos N & matriz da que queremos calcular o determinante det(N) =

* * k%

det(—C,,2C,—C3,C,+C3) = det(—C,,2C,—Cs, C3) 2 det(—C,,2C,,C3) &

—2det(—C,,Cy, C3) = 2det(Cy,C,,C3) =8

Propiedades utilizadas:

(*) Se a unha columna se lle suma outra columna multiplicada por un numero, o
determinante non varia.

(**) Se multiplicamos cada elemento dunha columna por un nimero, o determinante desa
matriz queda multiplicado por ese niumero.

(***) Se permutamos duas columnas dunha matriz, o determinante cambia de signo.

b)Se A7t =A%, entédn A- At =1

1 0 0 a 0 0 a b 0 a? ab 0
(0 1 0)=<b 1 0>.<0 1 0)=<ab 1+ b? 0)
0 0 1 0 0 1 0 0 1 0 0 1

E asi:

a’?=1

ab=0; 2|b=0]|[a=+1
1+b*=1

2. a) AC = (-2,-2,-2), AD = (—1,2,0) son dous vectores non proporcionais e polo tanto os
puntos A, € e D determinan un plano:

x—1 'y z-2
-2 -2 =2|=0= |n: 2x+y—3z+4 = 0| € a ecuacion do plano que pasa polos
-1 2 0

puntos 4, C eD.
E como as coordenadas de B verifican a ecuacidon anterior, entén B tamén pertence ao
plano © e asi os puntos dados son coplanarios.

b)

n, = (2,1,-3) .
— son dous vectores do plano pedido
PQ = (3,2,4)

Como P(—1,1,2) é un punto do plano, xa temos os elementos suficientes para poder escribir
as ecuaciéns paramétricas

x=—-14+214+3u
y= 1+ A+2u
z= 2-31+4u

E a ecuaciéon xeral

x+1 y—-1 z-2
2 1 -3 |=0 =[10x — 17y + z + 25 = 0|
3 2 4

3. a) Teorema de Rolle: Se f(x) é unha funcidon continua en [a,b], derivable en (a,b) e
ademais f(a) = f(b), entén existe a lo menos un punto c (a,b) onde se anula a derivada:

f'(c)y=0.
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f(x) = x% —kx + 10 é unha funcién polindmica e polo tanto continua en [-2,0] e derivable en
(—2,0). Para poder aplicarlle o teorema de Rolle sé resta impofierlle a condicién de que
tome o mesmo valor nos extremos do intervalo

f(=2)=f(0)=> —8+2k+10=10 =

fxX)=x3—4x+10 > f'(x) =3x2 -4

Pero %ﬁ ¢ (—2,0), polo que o punto do intervalo (—2,0) no que se anula a derivada de f(x) é

2v3
3

0 punto [c =

2_
b) A funcion Inx non esta definida para x <0, e como x?+1 >0, a funcion g(x) = In (;—i)

esta definida para os valores de x tales que x2 — 1 > 0. E dicir
[Domg(x) = (=0, —1) U (1, )]

x%+1 ) 2x(x?+1)-2x(x%-1) _ 4x

x2-1 (x2+1)2 (x2-1)(x2+1)

fx) =

f'(x) =0 x=0¢ Domg(x)
(—0,-1) (-1,1) (1,00)

f'(x) <0 Non esta >0
decrecent no
f(x) o crecente
e dominio

D f) =x2=-2x+1=(x—1)?
ff)=2(x-1); ff(x)=0ex=1

ffly=0ex=1 = f(x) é convexa e ten un minimo
f'fx)=2>0 (vértice) no punto (1,0)
Ademais

f(x) =0 x=1=(1,0) punto de corte co eixo OX
x=0= f(x) =1= (0,1) punto de corte co eixo OY
Recta tanxente no punto (3,4):

y—4=f3)x-3)

E dicir

A

y—4=4(x—-3); y=4x—8
() e a area pedida podemos calculala como

3 1
(, A=f1(x2—2x+1)dx—E(3—2)*4=

> x3 2 o[22
(1,0) 70)(3,0) [?—x +x]1—2— = u?|

y=4x —8



