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e utilizando a regra de Barrow 
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OPCIÓN  B 

1. a)  
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               Calculamos o rango da matriz de coeficientes:  

                                ቚ1 2
1 4

ቚ ൌ 2 ് 0   ֜  ሻܥሺ݃݊ܽݎ ൒ 2                         

อ
1 ݉  3
1 2  ݉
1 4   3

อ ൌ ݉ଶ െ 7݉ ൅ 12
 

Como  
݉ଶ െ 7݉ ൅ 12 ൌ 0 ֞ ݉ ൌ 3 ou ݉ ൌ 4 
Temos: 

݉ ൌ 3  ֜  ሻܥሺ݃݊ܽݎ ൌ 2                          

݉ ൌ 4  ֜  ሻܥሺ݃݊ܽݎ ൌ 2                          

݉ ് 3, ݁  ݉ ് 4   ֜  ሻܥሺ݃݊ܽݎ ൌ 3                          

Como ݃݊ܽݎሺܥሻ  ൑ ሻܣሺ݃݊ܽݎ ൑ 3, só necesitamos calcular o rango da matriz ampliada nos 

casos ݉ ൌ 3 e ݉ ൌ 4: 

݉ ൌ 3   

อ
1 3 1
1 2 3
1 4 1

อ ൌ െ2  ് 0 ֜  ሻܣሺ݃݊ܽݎ ൌ 3                          

݉ ൌ 4   

อ
1 4 1
1 2 4
1 4 1

อ ൌ 0 ֜  ሻܣሺ݃݊ܽݎ ൌ 2                          

Discusión:  

݉ ൌ 3  ֜ ሻܥሺ݃݊ܽݎ  ൌ 2 ൏  3 ൌ  .ሻ  Sistema incompatibleܣሺ݃݊ܽݎ

݉ ൌ 4  ֜ ሻܥሺ݃݊ܽݎ  ൌ 2 ൌ ሻܣሺ݃݊ܽݎ ൏ ݊º ݅݊ܿó݃݊݅ݏܽݐ.   Sistema compatible 
indeterminado. 
݉ ് 3 e ݉ ് 4 ֜ ሻܥሺ݃݊ܽݎ  ൌ 3 ൌ ሻܣሺ݃݊ܽݎ ൌ ݊º ݅݊ܿó݃ . Sistema compatible 
determinado. 

b) Caso ݉ ൌ 4 .  Polo visto no apartado anterior, o sistema é compatible 

indeterminado e ten infinitas solucións. Un sistema equivalente é: 

   
ݔ ൅   2ݕ ൌ 4 െ ݖ4
ݔ   ൅   4ݕ   ൌ  1 െ  ݖ3



 

e as infinitas solucións son  
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2. a)  

Punto da recta ݎ: ௥ܲሺ1,1,0ሻ 

Vector director da recta ݒ :ݎԦ௥ ൌ ሺ1,2,1ሻ 

Vector director da recta ݒ :ݏԦ௦ ൌ ܲܳሬሬሬሬሬԦ ൌ ሺ1, െ1,0ሻ;   ௥ܲܲሬሬሬሬሬሬԦ ൌ ሺെ1,1,1ሻ 

อ
   1    2 1
   1 െ1 0
െ1    1 1

อ ൌ െ3  ് 0 ֜  ൫݃݊ܽݎ ௥ܲܲሬሬሬሬሬሬԦ, ,Ԧ௥ݒ Ԧ௦൯ݒ ൌ 3    .݁ݏ݊ܽݖúݎܿ ݏܽݐܿ݁ݎ ݏܣ  ֜  

ݏሬሬԦݒ xݎሬሬԦݒ    ൌ   ቮ
ଓԦ    ଔԦ ሬ݇Ԧ
1    2 1
1 െ1 0

ቮ ൌ ሺ1,1, െ3ሻ 

݀ሺݎ, ሻݏ ൌ  
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ൌ
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ݏ݁݀ܽ݀݅݊ݑ            

b) ܲሺ0,2,1ሻ é un punto do plano ߨ 
    ሬ݊Ԧߨ ൌ ݏሬሬԦݒ xݎሬሬԦݒ ൌ   ሺ1,1, െ3ሻ é un vector perpendicular ao plano ߨ. Polo tanto, a ecuación 
do plano ߨ será: 

ݔ ൅ ݕ െ 2 െ 3ሺݖ െ 1ሻ ൌ  0 

ߨ ׷ ݔ  ൅ ݕ െ ݖ3 ൅ 1 ൌ  0 

3.  a)  ݂ᇱሺݔሻ ൌ ଷݔ4  െ ݔ16 ൌ ଶݔሺݔ4 െ 4ሻ 

݂ᇱሺݔሻ ൌ 0  ֞   ൝
ݔ ൌ  0 
 ݔ ൌ െ2 
ݔ ൌ 2

 

݂"ሺݔሻ ൌ ଶݔ12  െ 16 

݂"ሺ0ሻ ൌ  െ16 ൏ ሺ0,1ሻ :݋ݒ݅ݐ݈ܽ݁ݎ ݋݉݅ݔáܯ .0  

݂"ሺെ2ሻ ൌ  ݂"ሺ2ሻ ൌ ,ሺെ2,15ሻ :ݏ݋ݒ݅ݐ݈ܽ݁ݎ ݏ݋í݊݅݉ܯ .0<32 ሺ2,15ሻ  

݂ሺݔሻ  función polinómica ֜  ݂ሺݔሻ  é continua no intervalo ሾെ3,3ሿ ֜  ݂ሺݔሻ  alcanza o 

mínimo e máximo absolutos no intervalo ሾെ3,3ሿ 

݂ሺെ3ሻ ൌ  ݂ሺ3ሻ ൌ 10  

Polo tanto:  

ሾെ3,3ሿ ݋݈ܽݒݎ݁ݐ݊݅ ݋݊ ݋ݐݑ݈݋ݏܾܽ ݋í݊݅݉ܯ : െ 15  

ሾെ3,3ሿ:  10 ݋݈ܽݒݎ݁ݐ݊݅ ݋݊ ݋ݐݑ݈݋ݏܾܽ ݋݉݅ݔܽܯ  

b) A función pasa polo punto (1,2) 

 ݂ሺ1ሻ ൌ  2  ֜ ܽ ൌ 2  . 

 ݂ሺݔሻ ൌ ଶݔ2  ൅  ݔ݈݊ݔܾ



 

݂ᇱሺݔሻ ൌ ݔ4  ൅ ݔ݈ܾ݊ ൅ ܾ 

݂"ሺݔሻ ൌ  4 ൅
ܾ
ݔ

 

En ݔ ൌ 1, a función ten un punto de inflexión 

0 ൌ ݂"ሺ1ሻ ൌ 4 ൅ ܾ ֜ ܾ ൌ െ4  

Polo tanto: ݂ሺݔሻ ൌ ଶݔ2  െ  . ݔ݈݊ݔ4

Como a función ln só está definida para números positivos, temos que 

ሻሻݔሺ݂ሺ݉݋ܦ  ൌ ሺ0,൅∞ሻ  

Por outra parte 

݂"ሺݔሻ ൌ  4 െ
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௫
 = 
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௫
 

E analizando o signo da segunda derivada: 

 (0,1) (1,൅∞ሻ 

݂"ሺݔሻ < 0 > 0 

݂ሺݔሻ cóncava convexa 

 

4.  a) A función ܨሺݔሻ é unha primitiva de ݂ሺݔሻ se ܨ′ሺݔሻ ൌ  ݂ሺݔሻ. 

Chámase integral indefinida de ݂ሺݔሻ ao conxunto de todas as primitivas de ݂ሺݔሻ. 
Represéntase por ݂׬ሺݔሻ݀ݔ ൌ ሻݔሺܨ  ൅  .ܥ 
O símbolo ׬  chámase integral, mentras que ݂ሺݔሻ݀ݔ recibe o nome de integrando, 
 .é a constante de integración ܥ ሻ eݔሻ é unha primitiva de ݂ሺݔሺܨ

b) Vértice da parábola: (0,3) 

  - 3 < 0 ֜ convexa 

    Puntos de corte da parábola cos eixos: (0,3), (-1,0), (1,0)                                                  

                                                                     Puntos de corte das gráficas 

                                                                        
ݕ ൌ െ3ݔଶ ൅ 3
ݕ ൌ  െ9            

ൠ ֜ (-2,-9), (2,-9) 

                            (0,3)                                 Polo tanto 

ܣ                                                                          ൌ ׬  ሺെ3ݔଶ
ଶ
ିଶ ൅ 3 ൅ 9ሻ݀ݔ; 

ܣ                                    (1,0)                                    (1,0-)  ൌ ሾെݔଷ ൅ ሿିଶݔ12
  ଶ ൌ ଶݑ 32  
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